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Grade 10 Math Parabola

Understanding the concept of a parabola is essential for students studying grade 10 math. A
parabola is a symmetrical, U-shaped curve that appears frequently in algebra, geometry, and
real-world applications such as physics and engineering. Mastering the properties, equations, and
graphing techniques of parabolas helps students develop a strong mathematical foundation and
prepares them for more advanced topics. In this comprehensive guide, we will explore the
fundamental aspects of parabolas, including their definition, standard forms, vertex form,
focus-directrix property, and practical applications.

What Is a Parabola?

A parabola is a set of all points in a plane equidistant from a fixed point called the focus and a fixed
line called the directrix. Geometrically, this means that for any point on the parabola, the distance to
the focus equals the distance to the directrix. Parabolas are conic sections formed when a plane
intersects a cone parallel to its side.

Key Properties of a Parabola

Understanding the key properties of a parabola is crucial for graphing and analyzing its features.

1. Axis of Symmetry

- The line that passes through the vertex and divides the parabola into two mirror images.
- It is a vertical or horizontal line depending on the parabola's orientation.

2. Vertex

- The highest or lowest point on the parabola.
- Located at the intersection of the parabola's axis of symmetry.

3. Focus and Directrix

- The focus is a fixed point inside the parabola.
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- The directrix is a fixed line outside the parabola.
- Every point on the parabola is equidistant from the focus and the directrix.

4. Opening Direction

- Parabolas can open upward, downward, left, or right.
- Determines the shape's orientation.

5. Latus Rectum

- A line segment perpendicular to the axis of symmetry, passing through the focus.
- Its length measures the "width" of the parabola at the focus.

Standard Forms of Parabola Equations

The equation of a parabola varies depending on its orientation and position. Below are the common
standard forms used in grade 10 math.

1. Vertex Form (for parabolas opening upward or downward)

\[

y = a(x - h)^2 + k

\]

- \((h, k)\): Coordinates of the vertex.
- \(a\): Determines the "width" and the direction of opening.
- If \(a > 0\), the parabola opens upward.
- If \(a 

2. Standard Form (for vertical parabolas)

\[

4p(y - k) = (x - h)^2

\]
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- \((h, k)\): Coordinates of the vertex.
- \(p\): Distance from the vertex to the focus (positive if parabola opens upward, negative if

downward).

3. Horizontal Parabola Equation

\[

x = a(y - k)^2 + h

\]

- Similar to the vertical form but opens left or right.

4. Focus-Directrix Form

\[

(x - h)^2 = 4p(y - k)

\]

- Focus at \((h, k + p)\).
- Directrix: \(y = k - p\).

Graphing a Parabola

Graphing parabolas involves understanding their key features and equations. Follow these steps for
accurate graphing.

1. Identify the Vertex

- From the equation, extract the vertex coordinates \((h, k)\).

2. Determine the Opening Direction

- Sign of \(a\) or the value of \(p\) indicates whether the parabola opens upward, downward, left,
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or right.

3. Find the Focus and Directrix

- Use the value of \(p\) to locate the focus at \((h, k + p)\) or \((h + p, k)\).
- Draw the directrix line accordingly.

4. Plot Additional Points

- Calculate points on either side of the vertex using the equation.
- Symmetry about the axis of symmetry helps in plotting points efficiently.

5. Sketch the Parabola

- Connect the plotted points smoothly, ensuring symmetry.

Focus-Directrix Property and Parabola Equation Derivation

The defining geometric property of a parabola?that every point on it is equidistant from the focus
and the directrix?forms the foundation for deriving its equation.

Deriving the Equation of a Vertical Parabola

Suppose the focus is at \((h, k + p)\), and the directrix is the line \(y = k - p\).

For any point \((x, y)\) on the parabola:

\[

\text{Distance to focus} = \text{Distance to directrix}

\]

\[

\sqrt{(x - h)^2 + (y - (k + p))^2} = | y - (k - p) |

\]
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Squaring both sides:

\[

(x - h)^2 + (y - k - p)^2 = (y - k + p)^2

\]

Simplify:

\[

(x - h)^2 + y^2 - 2 y (k + p) + (k + p)^2 = y^2 - 2 y (k - p) + (k - p)^2

\]

Subtract \(y^2\) from both sides:

\[

(x - h)^2 - 2 y (k + p) + (k + p)^2 = - 2 y (k - p) + (k - p)^2

\]

Bring all terms to one side:

\[

(x - h)^2 + 2 y [(k - p) - (k + p)] + (k + p)^2 - (k - p)^2 = 0

\]

Calculate:

\[

(k - p) - (k + p) = -2 p

\]

and
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\[

(k + p)^2 - (k - p)^2 = (k^2 + 2 k p + p^2) - (k^2 - 2 k p + p^2) = 4 k p

\]

Substitute back:

\[

(x - h)^2 - 4 p y + 4 k p = 0

\]

Rearranged:

\[

(x - h)^2 = 4 p (y - k)

\]

This is the standard form of a vertical parabola.

Applications of Parabolas in Real Life

Parabolas are not just mathematical constructs; they have numerous practical applications.

1. Satellite Dishes and Radio Telescopes

- Parabolic reflectors focus signals onto the receiver at the focus point, ensuring maximum signal
strength.

2. Car Headlights and Flashlights

- The reflector's parabola directs light into a focused beam.

3. Projectile Motion
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- The path of an object under gravity follows a parabola, modeled by quadratic equations.

4. Bridges and Arc Structures

- Parabolic arches distribute weight efficiently.

5. Parabolic Mirrors in Solar Cookers

- Concentrate sunlight onto a focal point to generate heat.

Common Mistakes to Avoid

Students often make errors when working with parabolas. Be mindful of the following:

- Mixing up the orientation: Remember that the standard form changes depending on whether the
parabola opens vertically or horizontally.

- Incorrectly identifying the vertex or focus: Always double-check the values from the equation.
- Neglecting the symmetry property: Use symmetry to plot points efficiently.
- Forgetting to convert between forms: Practice transforming equations between vertex, standard,

and focus-directrix forms for better understanding.

Practice Problems for Grade 10 Students

To solidify understanding, here are some practice problems:

- Given the quadratic equation \( y = 2(x - 3)^2 + 4 \), identify the vertex, axis of symmetry, and
the direction the parabola opens.

- Derive the focus and directrix of the parabola \( x^2 = 16 y \). Plot the parabola and locate its
key features.

- Write the equation of a parabola with vertex at \((1, -2)\), focus at \((1, -1)\), and directrix \( y = -3
\).

- Graph the parabola \( y = -\frac{1}{2}(x + 2)^2 + 3 \) and identify its key properties.
- Explain how the focus-directrix property ensures the shape of a parabola remains consistent

regardless of its size.

Summary 
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Grade 10 Math Parabola: A Comprehensive Exploration of Its Concepts, Applications, and
Significance

Understanding the parabola is fundamental to mastering high school mathematics, especially in the
tenth grade. This conic section, characterized by its distinctive U-shaped curve, not only offers rich
theoretical insights but also finds practical applications across various fields such as physics,
engineering, and computer graphics. This article delves into the core aspects of the parabola,
providing a detailed and analytical perspective suitable for students, educators, and enthusiasts
eager to deepen their grasp of this essential mathematical concept.

Introduction to the Parabola

What Is a Parabola?

A parabola is a symmetric, U-shaped curve that is defined as the set of all points equidistant from a
fixed point called the focus and a fixed line called the directrix. This geometric property makes the
parabola a conic section?obtained by slicing a cone with a plane parallel to its side. Its unique shape
and properties have made it a subject of extensive study in both theoretical and applied
mathematics.

Historical Context and Significance

The study of parabolas dates back to ancient Greece, with significant contributions from
mathematicians like Menaechmus and Apollonius. In modern times, parabolas have become integral
in designing satellite dishes, car headlights, and even the paths of projectiles under gravity,
showcasing their practical utility.

Mathematical Definition and Equation of a Parabola

Standard Forms of the Parabola Equation

The equation of a parabola varies depending on its orientation and position. The most common
forms are:

- Vertex Form:

\( y = a(x - h)^2 + k \)

where \((h, k)\) is the vertex, and \(a\) determines the width and direction of the parabola.
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- Focus-Directrix Form:

\[ (x - h)^2 = 4p(y - k) \] (for a parabola opening upward or downward)

\[ (y - k)^2 = 4p(x - h) \] (for a parabola opening sideways)

Key Parameters and Their Geometric Significance

- Vertex (\(h, k\)): The point where the parabola changes direction; the highest or lowest point
depending on orientation.

- Focus (\(F\)): A fixed point inside the parabola that defines its shape.
- Directrix: A fixed line outside the parabola that, together with the focus, determines the

parabola's locus.
- Axis of Symmetry: A line passing through the focus and vertex, dividing the parabola into mirror

images.
- Parameter \(p\): The distance from the vertex to the focus (or directrix), influencing the

parabola's width.

Graphing and Analyzing Parabolas

Step-by-Step Graphing Techniques

- Identify the Equation Parameters: Determine the form of the parabola and extract key values
such as vertex, focus, and directrix.

- Plot the Vertex: Mark the vertex point based on the equation.
- Determine the Focus and Directrix: Find their positions relative to the vertex.
- Plot Additional Points: Use symmetry and select x-values or y-values to compute corresponding

points.
- Draw the Parabola: Smoothly connect the points, ensuring symmetry about the axis.

Analyzing the Shape and Orientation

- Direction of Opening:
- Upward if \(a > 0\) (standard form) or focus is above the vertex.
- Downward if \(a 
- Left or right if the equation is in the form \( y^2 = 4px \) or \( x^2 = 4py \).
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- Width of the Parabola:

Controlled by the value of \(a\) or \(p\). Smaller \(|a|\) or \(|p|\) results in a wider parabola; larger
values produce a narrower one.

Properties of Parabolas

Symmetry and Focus-Directrix Property

One of the most defining properties of a parabola is that every point \(P\) on the parabola is
equidistant from the focus \(F\) and the directrix \(d\). Mathematically:

\[ PF = \text{distance from } P \text{ to } F \]

\[ PD = \text{distance from } P \text{ to } d \]

and \(PF = PD\).

This property underpins many of the parabola's applications, such as satellite dish design, where
signals reflect toward the focus.

Vertex and Axis of Symmetry

- The vertex is the point of minimum or maximum value in the parabola's graph.
- The axis of symmetry passes through the focus and vertex, serving as the line of symmetry for

the parabola.

Focus and Directrix Relationship

- The focus lies inside the parabola, and the directrix is a line outside it.
- The parabola is the locus of points equidistant from the focus and directrix.

Applications of Parabolas in the Real World

Physics and Projectile Motion

Projectile trajectories follow parabolic paths when air resistance is negligible. Understanding the
parabola enables precise calculations of maximum height, range, and time of flight.
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Engineering and Technology

- Satellite Dishes and Radio Telescopes: Parabolic reflectors focus signals onto a receiver
located at the focus.

- Headlights and Car Reflectors: Use parabolic shapes to direct light beams efficiently.

Architecture and Design

Parabolas are used in arches and bridges for their strength and aesthetic appeal.

Mathematical Optimization

The parabola's properties aid in solving problems involving maximum or minimum values, such as
minimizing material use or maximizing efficiency.

Advanced Topics for Grade 10 Students

Vertex Form and Completing the Square

Transforming a quadratic equation into vertex form involves completing the square, which reveals
the parabola?s vertex directly:

Given quadratic: \( y = ax^2 + bx + c \)

Complete the square to get:

\[ y = a(x - h)^2 + k \]

This form simplifies graphing and analysis.

Focus-Directrix Derivation

Understanding how the focus-directrix form relates to the geometric definition deepens
comprehension. For example, deriving the parabola's equation from the locus definition involves
setting up the distance equations and simplifying.

Parametric Equations of a Parabola

Parametric forms like:
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\[ x = t \]

\[ y = at^2 + bt + c \]

are useful for analyzing motion and computer graphics.

Conclusion: The Significance of the Parabola in Mathematics
Education

The parabola encapsulates key concepts in algebra, geometry, and applied mathematics. Its
properties serve as a bridge between theoretical understanding and practical implementation. For
Grade 10 students, mastering the parabola enhances problem-solving skills, fosters geometric
intuition, and opens pathways to advanced topics like calculus and conic sections.

As educators continue to emphasize visual learning and real-world applications, the parabola
remains a vital component of the math curriculum. Its study not only enriches mathematical literacy
but also prepares students to leverage these concepts across diverse scientific and engineering
disciplines. Embracing the parabola's elegance and utility underscores the enduring relevance of
mathematics in understanding and shaping our world.
 

 QuestionAnswer What is the general form of a parabola equation in grade 10 math? The general
form of a parabola is y = ax² + bx + c, where a, b, and c are constants, and a ? 0. How do you find
the vertex of a parabola given its equation in the form y = ax² + bx + c? The vertex can be found
using the formula x = -b/(2a). Substitute this x-value back into the equation to find the y-coordinate,
giving the vertex as (-b/(2a), y). What is the significance of the axis of symmetry in a parabola? The
axis of symmetry is a vertical line that passes through the parabola's vertex, dividing it into two
mirror-image halves. It helps in graphing and understanding the parabola's shape. How can you
determine whether a parabola opens upward or downward? Look at the coefficient a in the quadratic
equation. If a > 0, the parabola opens upward; if a  
Related keywords: grade 10 math parabola, quadratic functions, parabola vertex, parabola axis of
symmetry, parabola equation, parabola graph, quadratic roots, parabola focus and directrix,
parabola transformations, quadratic formula

persamaan garis singgung parabola

Persamaan garis singgung parabola adalah salah satu konsep penting dalam matematika,
khususnya dalam bidang geometri analitik dan kalkulus. Konsep ini berkaitan dengan garis yang
menyentuh parabola di satu titik tertentu tanpa memotongnya, dan penting dalam berbagai aplikasi
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seperti fisika, teknik, dan ilmu komputer. Dalam artikel ini, kita akan membahas secara lengkap
tentang persamaan garis singgung parabola, mulai dari pengertian, rumus dasar, cara mencari
persamaan garis singgung, hingga penerapannya dalam berbagai bidang.

Pengenalan tentang Parabola dan Garis Singgung

Apa itu Parabola?

Parabola adalah kurva berbentuk lengkung simetris yang merupakan hasil dari potongan kerucut
oleh bidang yang sejajar dengan salah satu sisi kerucut tersebut. Secara umum, parabola memiliki
bentuk yang khas dan sering digunakan dalam berbagai konteks seperti lintasan proyektil, desain
antena parabola, dan reflektor.

Persamaan umum parabola yang paling sering digunakan dalam geometri analitik adalah:

- Parabola yang terbuka ke atas atau ke bawah: \( y = ax^2 + bx + c \)
- Parabola yang terbuka ke kiri atau ke kanan: \( x = ay^2 + by + c \)

Selain itu, parabola juga dapat dinyatakan dalam bentuk vertex atau fokus-direktriks.

Apa itu Garis Singgung?

Garis singgung adalah garis yang menyentuh kurva di satu titik tertentu dan memiliki kemiringan
yang sama dengan kurva pada titik tersebut. Dalam konteks parabola, garis singgung merupakan
garis yang menyentuh parabola di satu titik dan tidak memotongnya di titik tersebut.

Garis singgung memiliki peranan penting dalam menentukan kemiringan dan sifat-sifat kurva, serta
dalam mencari titik-titik tertentu yang memenuhi kondisi tertentu.

Persamaan Garis Singgung pada Parabola

Persamaan Umum Parabola

Untuk memudahkan pembahasan, kita ambil contoh parabola standar:

\[

y^2 = 4ax

\]
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Dimana:

- \(a\) adalah parameter yang menentukan posisi parabola
- parabola terbuka ke kanan jika \(a > 0\)

Persamaan ini adalah bentuk umum dari parabola dengan fokus di titik \((a, 0)\) dan directrix di garis
\(x = -a\).

Persamaan Garis Singgung pada Parabola

Persamaan garis singgung pada parabola \( y^2 = 4ax \) dapat diperoleh menggunakan metode
diferensial atau metode titik dan kemiringan.

Metode 1: Menggunakan Rumus Persamaan Garis Singgung Langsung

Persamaan garis singgung pada parabola \( y^2 = 4ax \) di titik \((x_0, y_0)\) adalah:

\[

y y_0 = 2a (x + x_0)

\]

atau dalam bentuk lain:

\[

y y_0 = 2a x + 2a x_0

\]

Jika titik \((x_0, y_0)\) terletak di parabola, maka \( y_0^2 = 4a x_0 \). Jadi, persamaan garis
singgung bisa juga ditulis sebagai:

\[

y y_0 = 2a x + y_0^2

\]
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Metode 2: Menggunakan Diferensial

Langkah-langkahnya sebagai berikut:

- Tentukan turunan pertama dari persamaan parabola:

\[

y^2 = 4ax

\]

\[

2y \frac{dy}{dx} = 4a

\]

\[

\frac{dy}{dx} = \frac{2a}{y}

\]

- Kemiringan garis singgung di titik \((x_0, y_0)\) adalah:

\[

m = \frac{2a}{y_0}

\]

- Persamaan garis singgung di titik tersebut menggunakan rumus garis:

\[

y - y_0 = m (x - x_0)
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\]

atau

\[

y - y_0 = \frac{2a}{y_0} (x - x_0)

\]

Cara Menentukan Persamaan Garis Singgung

Langkah-langkah Umum

Untuk mencari persamaan garis singgung parabola tertentu, berikut langkah-langkah umum yang
bisa diikuti:

- Identifikasi bentuk parabola, apakah standar atau umum.
- Tentukan titik di mana garis singgung akan menyentuh parabola. Bisa berupa titik tertentu atau

parameter umum.
- Gunakan rumus persamaan garis singgung yang sesuai dengan bentuk parabola tersebut.
- Substitusikan titik yang diketahui ke dalam rumus untuk mendapatkan persamaan lengkap.

Contoh Soal dan Penyelesaian

Misalnya, tentukan persamaan garis singgung parabola \( y^2 = 4x \) yang bersinggungan di titik
\((1, 2)\).

Langkah 1: Verifikasi bahwa titik \((1, 2)\) berada di parabola:

\[

2^2 = 4 \times 1 \Rightarrow 4=4 \quad \checkmark

\]

Langkah 2: Hitung kemiringan garis singgung:

\[
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m = \frac{2a}{y_0} = \frac{2 \times 1}{2} = 1

\]

Langkah 3: Gunakan rumus garis singgung:

\[

y - y_0 = m (x - x_0)

\]

\[

y - 2 = 1 (x - 1)

\]

\[

y = x + 1

\]

Jadi, persamaan garis singgung parabola \( y^2 = 4x \) di titik \((1, 2)\) adalah:

\[

y = x + 1

\]

Penerapan Persamaan Garis Singgung Parabola

Dalam Fisika

Garis singgung sering digunakan untuk menentukan lintasan dan kecepatan objek yang bergerak
mengikuti parabola, seperti lintasan proyektil.

Dalam Teknik dan Desain
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Parabola dan garis singgungnya digunakan dalam desain antena parabola, cermin parabola, serta
dalam pembuatan struktur yang membutuhkan distribusi beban merata.

Dalam Matematika dan Kalkulus

Persamaan garis singgung digunakan untuk menentukan kemiringan kurva pada titik tertentu, serta
dalam proses diferensial dan integral.

Pentingnya Pemahaman Persamaan Garis Singgung Parabola

Memahami persamaan garis singgung sangat penting karena:

- Memungkinkan analisis kemiringan dan sifat-sifat kurva parabola secara tepat.
- Membantu dalam menyelesaikan berbagai soal matematika tingkat lanjut.
- Meningkatkan pemahaman tentang hubungan antara garis dan kurva dalam bidang geometri

analitik.
- Meningkatkan kemampuan dalam menerapkan konsep kalkulus dalam berbagai bidang ilmu.

Kesimpulan

Persamaan garis singgung parabola merupakan konsep fundamental dalam matematika yang
memiliki berbagai aplikasi praktis dan teoritis. Dengan memahami cara mencari dan menerapkan
persamaan garis singgung, kita dapat menyelesaikan berbagai masalah terkait kurva parabola
dengan lebih mudah dan efektif. Penting untuk menguasai rumus dasar dan metode perhitungan
agar mampu menerapkan konsep ini dalam situasi nyata maupun akademik.

Ringkasan poin utama:

- Parabola memiliki bentuk dan sifat unik yang bisa digambarkan dalam berbagai bentuk
persamaan.

- Garis singgung adalah garis yang menyentuh parabola di satu titik tanpa memotongnya.
- Rumus garis singgung berbeda tergantung bentuk parabola, tetapi umumnya dapat diperoleh

melalui turunan atau langsung dari titik dan kemiringan.
- Menentukan persamaan garis singgung membantu dalam analisis kurva dan aplikasi praktis.
- Penerapan luas dari konsep ini meliputi fisika, teknik, dan bidang lain yang terkait.

Dengan memahami dan menguasai persamaan garis singgung parabola, Anda akan lebih mahir
dalam memecahkan masalah geometri analitik dan kalkulus yang berkaitan dengan parabola.
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Persamaan garis singgung parabola merupakan topik penting dalam bidang matematika,
khususnya dalam geometri analitik dan kalkulus. Konsep ini tidak hanya relevan dalam konteks
akademik, tetapi juga memiliki aplikasi praktis dalam berbagai bidang seperti teknik, fisika, dan
ekonomi. Artikel ini bertujuan memberikan gambaran lengkap tentang persamaan garis singgung
pada parabola, mulai dari pengertian dasar, metode perhitungan, hingga aplikasi dan contoh soal
yang mendalam. Dengan penjelasan yang sistematis dan analitis, diharapkan pembaca dapat
memahami konsep ini secara menyeluruh dan mampu mengaplikasikannya dalam berbagai situasi.

Pengenalan tentang Parabola dan Garis Singgung

Apa itu Parabola?

Parabola adalah salah satu dari tiga kurva dasar dalam geometri konik, selain lingkaran dan elips.
Secara umum, parabola adalah curve yang terbentuk dari titik-titik yang berjarak sama dari sebuah
titik tetap yang disebut fokus dan sebuah garis tetap yang disebut directrix. Bentuk parabola dapat
digambarkan dengan persamaan kuadrat dalam variabel x dan y, misalnya:

\[

y = ax^2 + bx + c

\]

atau dalam bentuk vertex:

\[

y = a(x - h)^2 + k

\]

Dimana (h, k) adalah titik vertex parabola dan a menentukan arah serta tingkat kekonkretan
parabola tersebut.

Garis Singgung: Pengertian dan Signifikansi

Garis singgung adalah garis yang menyentuh sebuah kurva pada satu titik tertentu tanpa
memotongnya. Dalam konteks parabola, garis singgung memiliki peran penting karena
menunjukkan kemiringan parabola pada titik tertentu. Dengan mengetahui garis singgung, kita
dapat memahami sifat kurva seperti kemiringan, titik ekstrem, dan titik belok.
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Garis singgung memiliki beberapa karakteristik utama:

- Menyentuh parabola pada satu titik tertentu, disebut titik singgung.
- Memiliki kemiringan tertentu yang dapat dihitung dari gradiennya.
- Menjadi dasar dalam berbagai perhitungan lain seperti menemukan titik ekstrem, titik belok, dan

kelengkungan kurva.

Persamaan Garis Singgung pada Parabola

Metode Umum Menentukan Persamaan Garis Singgung

Terdapat beberapa metode yang digunakan untuk menentukan persamaan garis singgung
parabola, di antaranya:

- Metode Turunan (Kalkulus):

Pendekatan ini memanfaatkan konsep kemiringan (gradien) dari kurva pada titik tertentu. Jika
parabola diberikan dalam bentuk fungsi \( y = f(x) \), maka turunan pertama \( f'(x) \) memberikan
kemiringan garis singgung pada titik \( x = x_0 \).

- Metode Persamaan Titik dan Gradien:

Jika diketahui titik singgung dan gradien garis singgung, maka persamaan garis dapat langsung
dituliskan.

- Metode Eliminasi dan Substitusi:

Menggunakan persamaan parabola dan garis untuk menentukan titik singgung dengan eliminasi
variabel.

Langkah-Langkah Menentukan Persamaan Garis Singgung

Secara umum, berikut adalah langkah-langkah menentukan persamaan garis singgung parabola:

- Identifikasi Persamaan Parabola:
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Misalnya, diberikan parabola \( y = ax^2 + bx + c \).

- Tentukan Titik Singgung:

Jika diketahui titik \( (x_0, y_0) \) pada parabola, pastikan titik tersebut memenuhi persamaan
parabola.

- Hitung Gradien Garis Singgung:

Turunan pertama dari fungsi parabola memberikan kemiringan garis singgung di titik tertentu:

\[

m = f'(x_0)

\]

- Tulis Persamaan Garis Singgung:

Dengan titik \( (x_0, y_0) \) dan gradien \( m \), persamaan garis singgung dapat dituliskan
menggunakan rumus garis melalui titik:

\[

y - y_0 = m(x - x_0)

\]

- Substitusi dan Penyederhanaan:

Jika diperlukan, lakukan substitusi untuk mendapatkan bentuk eksplisit dari persamaan garis.

Contoh dan Analisis Persamaan Garis Singgung pada Parabola

Contoh 1: Garis Singgung pada Parabola Standar

Misalkan diberikan parabola \( y = x^2 \). Tentukan persamaan garis singgung yang bersinggungan
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pada titik \( (a, a^2) \).

Langkah-langkah:

- Fungsi: \( y = x^2 \).
- Titik singgung: \( (a, a^2) \).
- Turunan \( y \) terhadap \( x \):

\[

\frac{dy}{dx} = 2x

\]

- Kemiringan garis singgung di titik \( (a, a^2) \):

\[

m = 2a

\]

- Persamaan garis singgung:

\[

y - a^2 = 2a(x - a)

\]

yang dapat disederhanakan menjadi:

\[

y = 2a x - a^2

\]
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Analisis:

Persamaan ini menunjukkan bahwa garis singgung di titik \( (a, a^2) \) memiliki kemiringan \( 2a \)
dan persamaan eksplisit seperti di atas.

Contoh 2: Persamaan Garis Singgung dengan Titik dan Gradien Diketahui

Diketahui parabola \( y = 3x^2 + 2x - 1 \). Tentukan persamaan garis singgung yang melalui titik \(
(1, 4) \) dan bersinggungan dengan parabola tersebut.

Langkah-langkah:

- Persamaan parabola: \( y = 3x^2 + 2x - 1 \).
- Titik singgung: \( (x_1, y_1) \).

Karena garis melalui \( (1, 4) \), kita coba mencari garis yang bersinggungan di sebuah titik \( (x_0,
y_0) \) pada parabola yang juga melewati \( (1, 4) \).

- Asumsikan garis singgung berbentuk:

\[

y = m x + c

\]

dengan \( c \) dan \( m \) yang akan kita tentukan.

- Karena garis bersinggungan dengan parabola, maka persamaan parabola dan garis harus
memenuhi kondisi bahwa mereka memiliki satu titik perpotongan (akar ganda).

Jadi, substitusi \( y = m x + c \) ke parabola:

\[

m x + c = 3x^2 + 2x - 1

\]
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Bentuk kuadrat dalam \( x \):

\[

3x^2 + (2 - m) x + (-1 - c) = 0

\]

Agar garis bersinggungan, diskriminan harus nol:

\[

\Delta = (2 - m)^2 - 4 \times 3 \times (-1 - c) = 0

\]

- Selain itu, garis harus melewati titik \( (1, 4) \):

\[

4 = m \times 1 + c \Rightarrow c = 4 - m

\]

- Substitusi \( c = 4 - m \) ke diskriminan:

\[

(2 - m)^2 - 12(-1 - (4 - m)) = 0

\]

\[

(2 - m)^2 - 12(-1 - 4 + m) = 0

\]

\[
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(2 - m)^2 - 12(-5 + m) = 0

\]

\[

(2 - m)^2 + 12(5 - m) = 0

\]

- Kembangkan dan sederhanakan:

\[

(4 - 4m + m^2) + 60 - 12m = 0

\]

\[

m^2 - 4m + 4 + 60 - 12m = 0

\]

\[

m^2 - 16m + 64 = 0

\]

- Selesaikan persamaan kuadrat:

\[

m^2 - 16m + 64 = 0

\]

\[
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(m - 8)^2 = 0

\]

\[

m = 8

\]

- Dapatkan \( c \):

\[

c = 4 - m = 4 - 8 = -4

\]

Persamaan garis singgung:

\[

y = 8x
 

 QuestionAnswer Apa yang dimaksud dengan persamaan garis singgung pada parabola?
Persamaan garis singgung pada parabola adalah garis yang menyentuh parabola di satu titik
tertentu tanpa memotongnya secara berlebih, dan pada titik tersebut garis itu memiliki kemiringan
yang sama dengan parabola. Bagaimana cara menurunkan persamaan garis singgung parabola y^2
= 4ax di titik tertentu? Langkahnya adalah dengan menggunakan turunan implict dari parabola
tersebut atau menggunakan formula garis singgung umum y = mx + c dengan mengganti titik
singgung dan menyelesaikan untuk mencari m dan c. Apa hubungan antara gradien garis singgung
dan turunan fungsi parabola? Gradien garis singgung di titik tertentu sama dengan turunan fungsi
parabola di titik tersebut, sehingga turunan digunakan untuk menentukan kemiringan garis
singgung. Bagaimana menentukan titik singgung parabola jika diketahui garis singgungnya?
Caranya adalah dengan mensubstitusikan persamaan garis ke dalam persamaan parabola dan
menyelesaikan sistem tersebut agar mendapatkan koordinat titik singgungnya. Apa rumus umum
persamaan garis singgung parabola y^2 = 4ax di titik (x_1, y_1)? Rumusnya adalah yy_1 = 2a(x +
x_1), di mana (x_1, y_1) adalah titik singgung pada parabola tersebut. Mengapa penting
mempelajari persamaan garis singgung parabola dalam matematika? Karena konsep ini penting
dalam memahami konsep turunan, grafik fungsi, serta aplikasi dalam bidang teknik dan ilmu
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pengetahuan lainnya seperti fisika dan arsitektur. 
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